
Алгебра III
Задаци за рад код куће

Проширења поља. Теориjа Галоа.

Задатак 1. Нека jе F = Q(i). Доказати да су полиноми x3 − 2 и x3 − 3
иредуцибилни над F .
Задатак 2. Нека jе a нула полинома x3+x+3 коjи jе несводљив над Q.
Знамо да jе полином x2 − 2 несводљив над Q. Да ли jе x2 − 2 несводљив
над Q(a)?
Задатак 3. Нека jе F = Q(α1, α2, . . . , αn), гдjе jе α2

i ∈ Q, за i = 1, 2, . . . , n.
Доказати да 3

√
2 6∈ F .

Задатак 4. Ако jе [F (α) : F ] непарно, онда jе F (α) = F (α2). Доказати.
Задатак 5. Конструисати поља величине

(а) 9 (б) 49 (в) 8 (г) 16.

Задатак 6. Доказати да jе x3 − 2x− 2 иредуцибилан над пољем рацио-
налних броjева Q. Нека jе θ кориjен датог полинома. Израчунати

(1 + θ)(1 + θ + θ2) и
1 + θ

1 + θ + θ2

у Q(θ).
Задатак 7. Одредити факторизациjска поља следећих полинома над по-
љем рационалних броjева, као и степен њиховог проширења

а. x4 − 5

б. x3 − x2 − x− 2

в. (x2 − 2)(x2 − 3)(x2 − 5)

Задатак 8. Одредити групу Галоа полинома

p(x) = x4 + 1

над пољем рационалних броjева. Одредити одговараjуће подгрупе и пот-
поља факторизациjског поља.
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